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90. Uriete stied S a polomér r dané kruZnice a nartnéte ji v soustavé

soufadnic Ozy:

a) (z-42+(y-1?=9 b) (e +1)? 4 (y-5) =
Q) (2= 1)+ (y +1) B+ (-3 =5
)z +y*-16=0 0E+ie=1

i
’ >
P (z—\/i)‘+(y+g) =10 b) (z+10) +(y — 102 + 100 = (

91. Prevedte stiedovou rovnici kruznice na obecny tvar:
a) (-7 + (-2 =4 b) (@ +2°+ -2 =
Q@@-12+*=1 d) 2%+ = 100
& (- V2 + @+ V3 ) (-3 +u+5"=0
J 2

) (“%) +(y—§> =2 h)z“+(y4§))>%

Piklad 19

Obecn rovnice kruznice je 362° + 36y + 36z — 24y — 131 = 0. Prevedte
Ji na stredovy tvar, urcete soufadnice stfedu S a polomér r kruznice.
Reseni

Abychom u kvadratickjch Clend zfskali koeficienty 1, vydélfme rovnici &is-

lem 36. Pak dvojéleny s proménnou z a y doplnime na druhé mocniny
dvojelenti:

1 2 1 131 1 1
2 1 L 30 LY o L
(z +z+‘)+(v’ 3y+g) w+tits

144

(3] -3
o33 -

Z této rovnice uréime stfed S [—%, ll a polomér kruznice




ANALYTICKA GEOMETRIA KRUŽNICE
[image: image4.png]a) A(=3,0], B[3,6] b) A[-1,1, B[2,-2]
o) A[0,-5], B(4,1] d) A[-1,3], B[-9,-3)
piiklad 21

Napiste stéedovou rovnici kruznice, ktera prochisi body A[0,5], B[2, 1],
C[~4,-3). Urtete soufadnice jejiho stéedu S a polomér 7.

Rei
Body A, B,C json body, které lezi na kruznici, proto jejich soufadnice
vyhovuji rovnici kruZnice. Soufadnice bodii A, B,C’ postupné dosadime
do rovnice 2% +y? + Mz + Ny + L = 0.
O +5 +M-0+N-5+L=0
24 (1P +M 24N (-)+L=0
(4 + (=3 + M- (—-4) + N-(-3) + L=0
Po tpravt rovnic dostaneme soustavu tfi linedrnich rovnic o tiech neznd-
mych M, N, L, tj. koeficientech hledané rovnice kruZnice:
SN+L=-25
2M-N+L= -5
AM+3N-L= 25
Refenfm této soustavy jsou koeficienty M = 4, N = -2, L = ~15. Do
obecué rovnice kruznice tyto koeficienty dosadime a dostaneme z° +? +
+4z — 2y — 15 = 0. Rovnici upravime na stedovy tvar:
(2% +4z) + (1° - 29) = 15
(z+22 -4+ @-17-1=15
(+22+@-1* =20
% t6to stéedové rovnice urtime soufadnice stiedu S[~2,1] a polomér r =
=2v5.

95. Uréete stiedovou rovnici kruznice prochizejici danymi body a sta-
novte soufadnice jejiho stiedu S a polomér r:
a) A[0,4], B[10,6}, C[~2,~6] b) M(4,1], N[-2,~7], P[-3,0]
©) T(-1,-1), U[0,4], V[-5,5] d) D[2,2], E[-1,5], F[1, 1}

96. Napiste rovnici kruinice opsané trojihelniku ABC, A[2,1], B(1,4],
C[6,9]. Stanovte soufadnice jejfho stredu S & polomr .

97. Napiste rovaici (nerovnici) vyjadiujici mnofinu bodi
2) leicich uvnitf kruznice, b) leicich na kruznici,
©) leicich vné kruzaice, d) tvoricich kruh.



[image: image1.png]Krunice P

Krulnice jo mnodiua viech bodd v rovind, kieré maji od daného bodu (stfedu §
krutnice) stejaou vadalenost (polomer r).

] — sired kruzuice
7 polomer kruinice, 7 > 0
X ek Xzl 1K = 1

Stredovd rovnice krulnice:
2447 = 12 pro S[0,0]

(z=m)?+ (y—n)* =17 pro Sim,n]
Obecnd rovnice kruznice:
24yt + Mzt Ny+ L=
kde M? 4+ N? —4L >0

Poanama: Obecnou rovnici kruinice lse také napsat ve tvaru Az + By? + Cz 4 Dy+
+E=0kde A=B,A#0,B#0.

Priklad 18 ;

Je dan stied kruZnice s[—m. 3] a jeji polomér r = 11. Napiite stfedovou
rovnici kruznice a prevedte ji na obecny tvar.

Redeni
Dosadime do stredové rovnice kruinice (z — m)? + (y — n)? = r2, S[m,n]
2 upravime ji na obecny tvar:

- (10" + (,ﬁ ;)z -

n

(z+10)? + (u-— E) =121
z’+mz+1ou+y’—%v+?7: =121
162* + 16y? + 320z — 56y — 287 = 0
Stredova rovnice kruznice je (z +10)2 + (y —
Je 1627 +16y” + 320z — 56y — 287 = 0.

89. Napiste stredovou rovnici kruznice, je-li dén jeji stied a polomér:

= 121, jeji obecnd rovnice

a) S[4,1),r=2 b) S[-2,5], r = 11
) S[-1,~1],r d) 5[0,0, r =75
V2

o) S[0,4),r = V3 ) S[-5,0, r = &2




[image: image2.png]92. Urtete soufadnice stfedu S a polomér r kruZnice dané obecnou rov-
‘nief:
a)r+y? ~22-4y—1=0 b)z’+y*-8z-6y+24=0
)P+ +6z-6y+2=0 d) 27+ +20y=0
Y —4z++30=0 097 +97 ~120+3=0
) 2527 + 25y° + 10z — 20y — 220 = 0
h) 22 +9* - 2V2r + 2By 42 =0

Piiklad 20
Napiste stfedovou a obecnou rovnici kruznice se stiedem S[~7,4] a jejim
bodem P[2,5]

Reseni
1. zpisob:
Vypotitime polomér r kiuznice jako vadélenost bodd S, P, tj. r =
=|SP| = /@+72 +(5-4? = VBT +1 = vB2. Odtud r* = 82.
Pak rovnice kruznice mé tvar:
(247 +(y~4)* = 82
2?4+ 14z +49+° -8y +16-82 = 0
24y -8y~ 17 =0
2. zpisob:
Rovnice krufnice mé tvar (z —m)? + (y — n)? = 2. Dosadime do nf
soufadnice stfedu S:
@+ 7+ (y -4
Bod P{2,5] le# na kruzni
Odtud vypotitame r%:
@+ +(5-4)
81+1
82 =r?
Rovnice kruZnice mé tvar (z + 7)% + (y — 4)? = 82, kterou upravime
na obeeny tvar 22 +y? + 14z — 8y — 17 = 0.

2

jeho soutadnice tedy vyhovuji této rovnici.

93. Uréete stfedovou rovnici kruznice, je-li dén jeji stied S a jeden jeji
bod K, pak ji upravte na obecny tvar:
a) 5[-5,1), K[-6,~2] b) 13,2}, K[0,0]
©) 5[6,~2), K[4,0] d) S[-4,-5), K[-4,~4]

94. Urlete stfedovou rovnici kruznice o priméru AB a upravte ji na
obecny tvar (kruznici natrtndte v kartézské soustavé soufadnic Ozy)




98. Určte všetky hodnoty parametra m, pre ktoré daná rovnica vyjadruje kružnicu:

a)   x2  + y2  + 4x – 2y – 3m = 0
b)   x2  + y2  - 6x + 10y + m = 0
99. Určte vzájomnú polohu kružnice k a priamky danej bodmi AB:

a)   k: x2  + y2  - 4x - 6y - 12 = 0, A[5; - 1], B[- 3; - 7]
b)   k: x2  + y2  - x + 9 = 0, A[- 1; 3], B[0; 2]
c)   k: x2  + y2  + 2y - 20 = 0, A[0; 3], B[4; 5]
100. Napíšte rovnicu priamky, ktorá prechádza stredmi kružníc (x – 2)2  + y2  = 16,  x2  + (y – 3)2  = 9.
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